Valyi Gyula Matematikakor, 2017. oktéber 27. VI. osztaly
A feladatlapot osszeallitotta és a kori tevékenységet vezette: Secareanu Eva

Mértani elemek

Miiveletek szakaszokkal
Felezépont

Oran megoldott feladatok:

1.

10.

Adott 5 pont tgy, hogy barmely harom pont nem kollinearis. Az 6t pont &ltal alkotott
szakaszok mindenikét kiszinezziik pirosra, zoldre vagy kékre. Igazold, hogy létezik
legaldbb négy szakasz mely ugyanazzal a szinnel van kifestve.

Egy O kezd6ponta félegyenesen felvessziik az A, B, C pontokat ebben a sorrendben.

Legyenek M, N és P a [BC],[CA] és [AB] szakaszok felez6pontjai. Hatarozd meg

OA+OB+0C .. , ., . 1.
Z m tort erteket.

Adottak ebben a sorrendben az A,B,C € d pontok, tigy hogy AB = 28 cm és 5BC =3AC.

a.) Szamitsd ki a [BC] és [AC] szakaszok hosszat!

b.) Szamitsd ki az [AC] és [BC] szakaszok felez6pontjai kozotti tadvolsagot!

Egy egyenesen felvessziik ebben a sorrendben az Aj, Ay, Az, ... , Azgo pontokat, tigy hogy

AiA, =4cm, A, A; =8cm, A; A, =12 cm, ... stb.

a.) Szamitsd ki az [A;1A;q0] és az [A190Az00] Szakaszok hosszat!

b.) Legyen M az [A;A;,] szakasz felez6pontja. Hatarozd meg a k € N* értékét, amelyre M €
[AkAk+1]

Legyen M az [AB] felez6pontja és C egy pont az (MB félegyenesen. Mutassuk ki, hogy

AC-BC < MB < AC+BC .

Adott az [AB] szakasz, melynek hossza 1 m és a C4, C,, Cs, ... ,C,, € (AB) pontok tgy hogy
ACy = SAC, = -AC; = - = ~AC, = ——AB. Hatrozd meg n-et gy hogy Ci;az [AB]
szakasz felez6pontja legyen.

Adottak ebben a sorrendben az Aj, A, A, ... , A, pontok agy, hogy A; A, =1, A, Az =2,
AzA, =3, .., Ay 1A, =n—-1 n€eN’, n>2 Szamitsd ki n értékét, tudva azt, hogy
A, A, =232.

Az (OB félegyenesen felvessziik az Ay, A, A3, ... , Ay pontokat, gy hogy OB = 2 cm, OA; =

lcm, Aj A, = % cm, ..., A A = zin cm, barmely n € N*.

a.) Mekkora lehet az [A;A;,] szakasz hosszanak legnagyobb értéke? Hat a legkisebb?

b.) Igazold, hogy a pontok barmely elhelyezése estén ( a feladat feltételei mellett) minden
A, pont az (OB) szakaszon van, barmely n € N* esetén.

Legyen M; az [AB] felez6pontja, M2 az [AM, ] felez6pontja, ..., Mn az [AM,,_,] felez6pontja.

Hatarozd meg azt az n természetes szamot, amelyre AM,, = 1 és

AM,, + AM,_; + AM,_, + -+ AM, = 127.

Egy d egyenesen felvessziik ebben a sorrendben az Ay, Ay, Ay, As, ... ,Ays pontokat, agy

hogy AgA; =1, AjA; =2, AyA3 =3 ..., Ay  Ays = 25. Az [AyA,s] szakaszon felvessziik

még a By, By, By, Bs, ... ,B, pontokat is, melyek kiilonboznek az Ay, A;, Az Az, ... ,Ays

pontoktdl, tgy hogy ApA; = A;By = ByA, = A,B; = BB, = B,A; = - = B A5 = 1. Hany

olyan 1 egység hossziisdgu szakasz van, melyek végpontjai a By, By, B,, B3, ... , B,, pontok

kozott talalhatoak?



Hazi feladat:

11. Legyen O; az [OA] felez6pontja, O; az [O1A] felez6pontja, O3 az [O2A] felez6pontja, ..., O10
pedig az [OsA] felez6pontja. Ha tudod, hogy O9O10= 51 mm, szdmitsd ki az [OA] km-ben
kifejezett hosszat!

12. Az A, B, C, D, E, F pontok egy egyenesen helyezkednek el, ebben a sorrendben, tigy, hogy
AB=CD=EF és BC=DE. Tudva, hogy M az [AB] felez6pontja és MD = 8 cm, hatarozzatok
meg az [AF] hosszét.

13. Legyen A, B, C, D négy kollineéris pont ebben a sorrendben tgy, hogy 3AB =
4CD és 4AC = 5BD. Igazoljatok, hogy AD = 8BC.

14. Az Ao, A1, ... An kollinearis pontok ebben a sorrendben. Tudod, hogy A1A:=AoA1 2,
A2A3=AOA1 '3, ceey An_1An=AOA1 'n, AoAn=4692 cm és A2A5=204 cm.

a) Szamitsd ki az AoA1, A1A», ..., An1An szakaszok hosszat!
b) Hatérozd meg az n értékét!

15. Adottak az A, M és B kollinearis pontok, ebben a sorrendben. Legyen O az [AM]
felez6pontja. Igazoljuk, hogy 20B = AB + MB.

16. Az A, B és C kuilonboz6 pontok egy egyenesen helyezkednek el tigy, hogy a B pont az A és
C pontok kozott van. Legyen M az [AB], N pedig a [BC] felez6pontja. Igazoljuk, hogy:

a) AC=2-MN

b) ha az [MN] és [AC] felez6pontjai egybeesnek, akkor AB = BC.

5.
6
BD = g - AB. Legyen M az AB és P a CD szakasz felez6pontja. Szamitsuk ki az AB szakasz

hosszat, ha MP =11 cm.

17. Az AB szakasz belsejében felvessziik a C és D pontokat tgy, hogy AC=--AB és

Kiegészit6 feladatok:

1. Az A, B, Cés D pontok egy egyenesen helyezkednek el ebben a sorrendben. Ha E, F, G, H
az [AB], [AC], [BD], [CD] szakaszok felez6pontjai, EH = a cm és FG = b cm, hatdrozzéatok
meg az AD szakasz hosszat.

2. A d egyenesen felvessziik az A, B, C, D pontokat tgy, hogy B € (AC),C € (BD), AC =
4 cm,BD =5 cm.

a) Ha Ca [BD] szakasz felez6pontja, hatdrozzatok meg az [AD] szakasz hosszat.
b) Ha E € (BC), szdmitsatok ki a AE + BE + CE + DE.

3. Egy d egyenesen felvessziik azA,, A;, A;, As, ..., A1y pontokat tgy, hogy A, az [AyA,] szakasz
felez6pontja, A, az [AyAz] szakasz felez6pontja, Az az [ApA,] szakasz
felez6pontja, ... Ag az [ApA1,] szakasz felez6pontja. Jeloljtik
My, My, My, M3, ..., My, az [ApA1], [A14,], [A243], ..., [AgA1g]szakaszok felezGpontjait. Tudva,
hogy az[AyA1,] szakasz hossza 768 cm, hatarozzatok meg:

a) az[ApA,] [A4As)és[AsAg] szakaszok hosszat,
b) az M, és M, pontok kozti tdvolsagot.



